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【 不定形 I 】
I
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
n!infty

n2 + 3n
2n2 + 5

(2) lim
n!1
(3n ¡ 2n)

どこが主要部かを見極めよう．

k MEMO
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【 1 】
O
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
n!1

2n2 ¡ 5
n + 3 (2) lim

n!1

(n ¡ 1)(2n + 3)
(3n + 1)(n + 2)

(3) lim
n!1

# 1
3
;n + # 1

2
;n# 1

5
;n ¡ # 1

2
;n¡1

k MEMO
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【 不定形 II 】
I
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
n!1

B

n2 + n + 3n
2n ¡ 1 (2) lim

n!1
!Bn2 + 1¡ n9 (3) lim

n!1
!Bn2 + n ¡ Bn2 ¡ n9

p を含んだ 1¡1 型不定形は，有理化が原則である．

k MEMO
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【 2 】
O
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
n!1

!B2n + 1¡ Bn + 39 (2) lim
n!1
n!Bn2 + 1¡Bn2 ¡ 19 (3) lim

n!1

n + 1
B

n2 + 2n ¡
B

n2 + n

k MEMO
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【 不等式の利用 】
I
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
1
n sin

2n
3
¼ (2) lim

n!1
(3n ¡ 2n)

先に答えの見当をつけ，それに応じてどう評価すべきかを検討しよう．

k MEMO
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【 3 】
O
次の数列の極限を求めよ．

(1) lim
n!1

# 1
2
;n cos n

6
¼ (2) lim

n!1

n2 + (¡1)n

n2
(3) lim

n!1
(n5 ¡ 3n4)

k MEMO
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【 無限級数 】
I
次の無限級数の収束，発散を調べ，収束するときは，その和を求めよ．

(1)
1
P

n=1

1
n(n + 1)

(2)
1
P

n=1

1
p
n +
p
n + 1

(3)
1
P

n=1
# 2
3
;n

部分和を求める作業と，その極限を調べる作業を分離しよう．

k MEMO
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【 4 】
O
次の無限級数の収束，発散を調べ，収束するときは，その和を求めよ．

(1)
1
P

n=1
log#1 + 1n ; (2)

1
P

n=1

k
(k+ 1)!

(3)
1
P

n=1
(¡1)n

k MEMO
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【 無理関数の極限 】
I次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x!¡1

3x+ 5
B

x2 + 2¡ x
(2) lim

x!0

p
1 + x¡

p
1¡ x

x

不定形の型を見極めた上で，必要に応じて有理化しよう．

k MEMO
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【 5 】
O
次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x!¡1

!Bx2 + 3x¡ x9 (2) lim
x!2

x2 ¡ 4p
x+ 7¡ 3

(3) lim
x!0

x2 + 2¡ 2
B

1 + x2

x3

k MEMO
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【 三角関数の極限 】
I
次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x!0

x
sin 3x (2) lim

x!0

1¡ cosx
x

0
0
型の不定形で 1¡ cosx に出会ったら，lim

x!0

1¡ cosx
x =

1
2
の活用を考えよう．

k MEMO
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【 6 】
O
次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x! ¼
2

cosx
¼
2
¡ x

(2) lim
x!0

sinx
x2

(3) lim
x!1
(x2+2x)#1¡cos ¼x ;

k MEMO



13

【 指数関数・対数関数の極限 】
I
次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x!1

# x¡ 2x ;x (2) lim
x!1

logx
x¡ 1

11 型の不定形ならば，e 関連の極限公式を活用しよう．

k MEMO



14

【 7 】
O
次の関数の極限を求めよ．

(1) lim
x!1

# x+ 2x ;x (2) lim
x!0

e3x ¡ 1
x (3) lim

x!0

x
2x ¡ 1

k MEMO
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【 合成関数の微分法 】
I
次の関数を微分せよ．

(1) y =
B

x2 + 1 (2) y = log(3x¡ 2)

頭の中で固まりをつくり，「固まり _で微分 £ 固まり _を微分」しよう．

k MEMO
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【 8 】
O
次の関数を微分せよ．

(1) y = 1
B

x2 ¡ 1
(2) y = sin2 x

(3) y = e¡
x2
2 (4) y = logx(1¡ x)

k MEMO
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【 積・商の微分法 】
I
次の関数を微分せよ．

(1) y = (x2 + 1)ex (2) y = sinxx (3) y = e2x cosx

「微分，そのまま Ý」と唱えながら，微分していこう．

k MEMO
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【 9 】
O
次の関数を微分せよ．

(1) y =
(x+ 1)

p
x+ 1

x2
(2) y = 1

tanx (3) y = 2x¡ 1ex

k MEMO
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【 やや複雑な微分計算 】
I
次の関数を微分せよ．

(1) y = x sinx
1 + cosx (2) y = log!x+ Bx2 + 19 (3) y = xe¡

x2
2

合成関数・積・商の微分法を合わせて使えるようにしていこう．

k MEMO
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【 10 】
O
次の関数を微分せよ．

(1) y = x
B

2¡ x2 (2) y = 1
2
fx
B

x2 + 4+4 log!x+Bx2 + 49g
(3) y = log tan x

2

k MEMO
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【 媒介変数表示の微分法・陰関数の微分法・対数微分法 】
I　
次の関数を微分せよ．

(1) x = cos3 t,y = sin3 t （t で表せ） (2) x2 + y2 = 1 （x と y で表せ）

(3) y = e
1
x (x > 0)

dy
dx を分数のようにみなしていこう．

k MEMO
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【 11 】
O
次の関数を微分せよ．

(1) x = (1 + cos t) cos t,y = (1 + cos t) sin t （t で表せ）

(2)
x2

9
+
y2

4
= 1 （x と y で表せ）

(3) y = xx (x > 0)

k MEMO
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【 基本関数の積分法 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

x
p
xdx (2)

Û

¼
3

0

dx
cos2 x

dx

微分する前のもとの関数を思い出そう．

k MEMO
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【 12 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 1

0
x2
p
xdx (2)

Û

¼
3

0
(cosx¡ 2 sinx)dx (3)

Û

¼
2

¡
¼
2

(x2 ¡ sinx)dx

k MEMO
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【 1次式を固まりで 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

(2x+ 1)3 dx (2)

Û

1
ex dx

微分する前のもとの関数をつくり出す気持ちで積分しよう．

k MEMO
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【 13 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 3

2

1
1¡ x (2)

Û 2

1

dx
(2x¡ 1)

p
2x¡ 1

(3)

Û

dx
cos2

x
2

k MEMO
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【 積を和に変えて 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 1

0
(x2 + 1)3 dx (2)

Û

1
x(x+ 2)

dx (3)

Û

¼
2

0
sin2 xdx

積は和へ，次数は下げるようにしよう．

k MEMO
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【 14 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 5

3
x(x¡ 3)2 dx (2)

Û

x3 ¡ 4x2 ¡ x¡ 2
x2 ¡ 5x+ 4

dx (3)

Û ¼

0
sin 5x sin 2xdx

k MEMO
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【 不定積分の置換積分法 】
I
次の積分を計算せよ．

Û

x(x2 + 1)3 dx

（合成関数）£（固まり）0 を置換積分の目印としよう．

k MEMO
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【 15 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

x3
B

x2 + 1
dx (2)

Û

tanxdx (3)

Û

sinx¡ cosx
sinx+ cosx dx

k MEMO
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【 定積分の置換積分法 I 】
I
次の積分を計算せよ．

Û

¼
2

0

cosxp
1 + sinx

dx

定積分の置換積分法では，積分変数，積分区間，被積分関数の 3つを一気に変えよう．

k MEMO
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【 16 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 1

0
x
B

1¡ x2 dx (2)

Û

¼
4

0

(1 + tanx)3

cos2 x
dx (3)

Û e2

e

logx
x dx

k MEMO
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【 定積分の置換積分法 II 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 1

0

1
1 + x2

dx (2)

Û 1

0

B

4¡ x2 dx

4つのパターンを暗記しよう．

k MEMO
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【 17 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û 1

0

x2
B

4¡ x2
dx (2)

Û 1

0

1
x2 ¡ 2x+ 2

dx

(3)

Û 0

¡1
x
p
x+ 1dx (4)

Û

1
1 + ex dx

k MEMO



35

【 不定積分の部分積分法 I 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

x sinxdx (2)

Û

logxdx

f(x)£ g0(x) を f0(x)£ g(x) に変えるとどうなるか考えてみよう．

k MEMO
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【 18 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

(logx)2 dx (2)

Û

(x¡ 1)e¡x dx

(3)

Û

x2 sin¼xdx (4)

Û

ex cosxdx

k MEMO
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【 定積分の部分積分法 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û e

1
x3 logxdx (2)

Û 1

¡1
(x2 + 1)e¡x dx

原始関数が求まった所から，数値を代入していこう．

k MEMO



38

【 19 】
O
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

¼
4

0

x
cos2 x

dx (2)

Û 1

0
x log(x+ 1)dx

(3)

Û 2

1
(x2 + 2x)e2x dx (4)

Û

¼
2

0
e¡x cos 2xdx

k MEMO
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【 手法の選択 】
I
次の積分を計算せよ．

(1)

Û

(logx)3

x dx (2)

Û

logx
x3

dx (3)

Û

cos3 xdx

理屈ではなく，場数を踏んで身体で覚えよう．体育会系かっ！

k MEMO
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